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Alg. és szamelm. 4 (tanéri)) 5. feladatsor 2024. marcius 12-13.

Z[z] szamelmélete. Korosztasi polinomok

2

Osszuk el maradékosan az z* + x2 + 3z — 2 polinomot az z? — = 4 1 polinommal.

a) Hogyan lehet egyszeriien megallapitani, hogy egy Zo folotti polinomnak van-e gyoke?
b) Keressiik meg Zs[x]-ben a legfeljebb harmadfoku irreducibilis polinomokat.

a) Legyen f(z) = 223 + 322 + 1 € Z¢[z]. Irjuk fel az f(x + 6) polinomot.
b) Legyen R kommutativ, egységelemes, nullosztomentes gytird, f € R[x], ¢ € R. Mu-
tassuk meg, hogy f pontosan akkor irreducibilis R f6l6tt, ha az f(x 4+ ¢) polinom

irreducibilis.

. Bontsuk fel az 2% + 1 és az 2* + 4 polinomokat Z fol6tt irreducibilis polinomok szorzatara.

. Igazoljuk, hogy az 2% + 22 + 2 + 1 polinom irreducibilis Q fol6tt.

a) Legyen f € Z|x|, deg f = k > 0. Tekintsiik azokat az a egész szamokat, melyekre
f(a) € {—1,1}. Igazoljuk, hogy legfeljebb 2k darab ilyen szdm van.
b) Legyen h € Z[x|, deg h = n. Tegyiik fel, hogy a1, as, ..., as,4+1 olyan kiilénb6z6 egész

szamok, melyekre h(a;) primszam. Igazoljuk, hogy h irreducibilis Z f616tt.

Legyenek aq,ao,...,a, killonb6z6 egész szamok. Igazoljuk, hogy az
(x—a1)(x—az) - (x—a,) —1

polinom irreducibilis Z f6l6tt.

. Szamitsuk ki a P45 és a P16z korosztasi polinomok fokszamét.

. Irjuk fel a ®g, a Pg és a P15 korosztasi polinomokat.

Irjuk fel a ®g és a P57 polinomokat, majd igazoljuk, hogy ezek irreducibilisek Q f5létt. Mely

korosztasi polinomok irreducibilitdsat lehetne még belatni az altalad talalt modszerrel?



