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Alg. és szamelm. 4 (tanéri)) 7. feladatsor 2024. &prilis 9-10.
Algebrai és transzcendens szamok. Minimalpolinom. Testbévités foka

. Irjuk fel %/26 minimalpolinomjat. Mennyi a ¥/27 szam foka?

. Mennyi v/2 foka Q, illetve Q(+/8) f5l6tt?

a) Mutassuk meg, hogy Q(v6) € Q(vV3, V3 + v2 + V).
b) Tgazoljuk, hogy Q(v/2, ¥/2) = Q(V2).

. Dontsiik el, hogy V3 eleme-e a @(\/ﬁ) testnek.
. Tgazoljuk, hogy Q(v2,v/3) = Q(v2 + V3).
. Mutassuk meg, hogy v/5 nem eleme a K = Q(+/3) testnek. Mennyi a K (¥/5) testbévités

foka K, illetve Q folott?

a) Mutassuk meg, hogy ha « n-edfoku algebrai szam, akkor {/« is algebrai szam, melynek
foka legfeljebb nk.

b) Mutassunk példat a ¢ Q algebrai szamra, amelyre deg+/a = 2dega, és olyanra is,
amelyre deg /a = deg a.

. Igazoljuk, hogy 72, m + 1 és /7 is transzcendens szam.

a) Igazoljuk, hogy egy algebrai és egy transzcendens szam Osszege mindig traszcendens
SZAm.

b) Mikor lesz egy algebrai és egy transzcendens szam szorzata algebrai?

Legyen « az 2% + 3x + 1 = 0 egyenlet egyik gyoke. Mi az o minimAalpolinomja Q f516tt?
Irjuk fel o + 1 négyzetét és inverzét is aa® + ba + ¢ alakban alkalmas a, b, ¢ racionalis
szamokkal. Keressiik meg a? + 1 minimalpolinomjat Q folott.

a) Legyen e primitiv 5-6dik egységgyok. Mivel egyenls |Q(e) : Q|7

b) Igazoljuk, hogy ha e primitiv 5-6dik egységgyok, akkor —e primitiv 10-edik egység-
gyok.

c) Szamitsuk ki ennek alapjan a 10-edik korosztasi polinomot.

Legyen ¢ primitiv 17-edik egységgyok és legyen A = 1—¢. Igazoljuk, hogy az 1, X\, \?,... A!°
szamok lineéarisan fiiggetlenek Q f516tt, 1, A\, A2, ..., A6 viszont Osszefiiggdk.



