Analizis vizsgadolgozat minta
(Ezt a mintat részben a kordbbi tanévek vizsgadolgozataibdl éllitottam oGssze. Az idén is
hasonl6 stilust, de részleteiben eltéré vizsgadolgozatok lesznek.)
II. mat. tanar analizis vizsgadolgozat-minta

A dolgozat megirasara 120 perc all rendelkezésre. Semmilyen segédeszkoz nem hasznalhato.
Minden feladat megoldasat kiilon lapra kell irni. A valaszokat indokolni kell. Indoklas nélkiili
valaszokra nem jar pont. Az el6adason elhangzott tételekre bizonyitas nélkiil lehet hivatkozni,
kivéve ha a tétel bizonyitasa a kérdés.

1. feladat

(a) Definidlja a metrikus teret! (3 pont)

(b) Metrika-e a sikon o((x1,41), (T2, y2)) = min {|z1 — 1], |r2 — yo|}, ahol (z1,y1) és (z2,y2) a
sik pontjai? (1 pont)

(c) Mondja ki a fliggvények folytonossdgara vonatkozo atviteli elvet metrikus terekben!

(2 pont)

(d) Definidlja egy R"-beli halmaz belsé, kiilsé és hatarpontjat! (3 pont)

(e) Definidlja az (erés) kontrakciét metrikus terekben! (1 pont)

(f) Mondja ki Banach fixpont-tételét! (2 pont)

(g) [rja fel a harmonikus rezgémozgas differencidlegyenletét! (1 pont)

(h) Mondja ki a Picard-Lindelof tételt! (2 pont)

2. feladat

(a) Hatarozza meg az y' = ky differencidlegyenlet Gsszes megoldasat! (Hasznélja az eléadédson
targyalt kozvetlen érvelést, szepardbilis, vagy linedris egyenletek megoldoképletére vald hivatkozas
nem elegendé.) (5 pont)

(b) Oldja meg az y’ = (x + y)? differencidlegyenletet! (5 pont)

(c) Vezesse le a ferde gula térfogatat megadd képletet térfogati integrélds segitségével! (5 pont)

3. feladat
Oldja meg az 3y’ + y = e differencidlegyenletet! (10 pont)

4. feladat

(a) Fogalmazza meg és bizonyitsa az R"-beli kompakt halmazok pontsorozatok segitségével
torténd karakterizdcidjat megadd tételt. (10 pont)

(b) Fogalmazza meg és bizonyitsa a tertileti integrélra vonatkoz6 Lebontdasi tételt és a hozza
szitkséges lemmét. (10 pont)



