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1. Bizonyitsuk be, hogy ha fi, fo, ... folytonos R — R fiiggvények, akkor
{z € R: fi(x), fo(x), ... korlatos sorozat }

Borel halmaz! Igaz-e, hogy F, vagy G5 ? (Ez utobbi kérdés gy értendd,
hogy igaz-e legalabb az egyik.)

2. Hatéarozzuk meg az alébbi felszini integralt!

/ (4zcos:c,z3+3y,22251nx+ey3) -ndA =7
z2+y2+22=1

3. Melyik allitasbol kévetkezik a masik, ha fi, fo,... : R — R fiiggvények?

(i) Y°0°, fa egyenletesen konvergens.

(i1) Y02, |fn| egyenletesen konvergens.

4. Tegyiik fol, hogy p mérték az A o-algebran, A € A, és hogy f valamint
f1, fo, ... mérhet6 A — R fiiggvények. Igaz-e, hogy ha

i({reasine-rwi> 1)) <

n2

minden n-re, akkor f, — f p-majdnem mindeniitt A-n?

© p-ar _ 6—1)1‘
/ ———  cos(tx) de =7 (teR; a,b>0)
0 x

6. Tegyiik fel, hogy az akarhanyszor differencidlhaté f : R — R fiiggvény f™
derivaltjai minden véges intervallumon egyenletesen tartanak a g fliggvény-
hez. Mi lehet a g fiiggvény?

7. Igaz-e, hogy ha A C [0, 1] Lebesgue mérhetd, akkor az
fO)=AMAN(A+1))
fiiggvény folytonos R-en? (Itt A + ¢ az A halmaz t-vel vett eltoltjat jeloli.)
Egy két oldalas (normaélis bettimérettel) kézzel irt puska hasznéalhaté, de mas
segédeszkoz nem, szadmologép sem!

JO6 munkat!



