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Vizsgatajékoztato és vizsgatematika

A vizsgdk szoébeliek lesznek. Mindenki egy feladatot, két tételt €s egy 6ra gondolkozasi id6t kap. A vizs-
gan semmilyen segédeszkoz nem haszndlhatd. Az elégséges jegy feltétele a feladat megoldasa (esetleg kis
segitséggel), a definiciok és tételek pontos kimondasa és a bizonyitdsok alapgondolatdnak ismerete.
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Logikai alapok: logikai miiveletek, kvantorok.

Indirekt bizonyitss, teljes indukcid, Bernoulli-egyenl&tlenség.

Szamtani, mértani €s harmonikus kozép, a koztiik levé egyenldtlenségek.

Halmaz fogalma, részhalmazok, miiveletek halmazokkal, azonossagok.

A testaxiomak. Rendezési axiomak és kovetkezményei: abszolut érték, haromszog-egyenlbtlenség.
Arkhimédeszi-axioma és kovetkezményei. Barmely két valds szdm kozott van raciondlis szam.
Cantor-axiéma. Mikor 1 elem(i a metszet? /2 1étezése.

Tizedestortek.

Korlétossag, legkisebb felso korlét 1étezése, korldtos halmazok szuprémuma és infimuma, sup és inf
definicigjanak kiterjesztése nem korlatos esetre. Példdk.

Hatvanyozds I: raciondlis kitev6k, permanencia-elv.

Hatvanyozas I1: irraciondlis kitevok.

Sorozatok véges illetve végtelen hatarértéke, ekvivalens definiciok.
Sorozatok hatarértékének €s korlatossaganak kapcsolata, a hatarérték egyértelmtisége.
Fontosabb konkrét sorozatok hatarértéke (n*, \/n, a", /a, {/n).

Sorozatok hatarértéke és egyenlStlenségek, rendérszabalyok. Példak.

Két sorozat 6sszegének és szorzatdnak hatarértéke, példak a kritikus esetekre.
Két sorozat hanyadosanak hatarértéke, Példdk.

Elégséges feltételek (a,,+1/a,-re) sorozat 0-hoz tartdsahoz.

Sorozatok nagysdgrendje, aszimptotikus egyenlosége. Példak.

Monoton sorozatok, alkalmazasok: az e szam.

Sorozatok megvdltoztatdsa a hatarérték megvéltoztatdsa nélkiil. Részsorozat fogalma, a részsorozat
és az eredeti sorozat hatarértékének kapcsolata.

Monoton részsorozat létezése, Bolzano-Weierstrass tétel.
Cauchy-kritérium sorozatokra.

Fiiggvények folytonossaga és hatarértéke. Atviteli elv véges helyen vett véges fiiggvényhatarértékre
és folytonossagra.

Korlétos, zart intervallumon folytonos fiiggvények I.: Weierstrass-tétel.

Korlatos, zart intervallumon folytonos fiiggvények I.: Bolzano-tétel.
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27. Konvexitds: Jensen egyenlStlenség, hurok meredeksége, nevezetes kozepek kozotti egyenldtlenségek
bizonyitdsa a Jensen-egyenl6tlenség felhasznalasaval.

28. Taylor-polinomok, Lagrange-féle maradéktag, a sin x fiiggvény a = 0 koriili Taylor-polinomja, hiba-
becslés 0 < x < 0,1 esetén.



