A matematika alapjai, 1. 6ra

1. Igaz vagy hamis?
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2. a) A Végtelen Szalloddban végtelen sok szoba van, minden természetes szaim pontosan egy szoba szdma. Egy 4j
vendég szobdt szeretne foglalni, azonban a szilloda tele van. Mit tehet a tulajdonos, ha szeretne a szdlloddjdban szobét
adni az dj vendégnek, de persze a régieket sem akarja elkiildeni?

b) Egy végtelen busz érkezik, tele 4j vendéggel (sorszdmozottak). Tud-e mindegyiknek szobét adni a tulaj?

¢) Ujabb végtelen busz érkezett, de ezittal nem is egy, hanem végtelen sok darab, melyek a természetes szamokkal
vannak sorszdmozva, és mind tele van szobdra 4hitoz6 vendéggel. ..

3. Uhanga torzsfonok az esti szavazas eredményét Osszegzi. Aki a szomszéd torzs megtamaddsat szorgalmazta, piros
bogydt dobott az edénybe, aki nem, az zoldet. Uhanga ugyan nem tud szamolni, mégis meg tudta dllapitani, melyik
tabor nyert. Hogyan?

4. Hogyan definidlhatnank, hogy két halmaz ugyanakkora (feltéve, hogy ilyen-olyan okbdl nem tudjuk meghatarozni
az elemszamukat)?

5. Mibdl van tobb: a) paros vagy paratlan szambol? b) természetes szambdl vagy négyzetszambdl?

Definicio: Legyen A és B két halmaz, f pedig egy A — B fiiggvény (azaz A minden eleméhez hozzarendeli B-
nek pontosan egy elemét). Azt mondjuk, hogy f injektiv, ha Vx,y € A,x # y esetén f(x) # f(v); sziirjektiv, ha
Vb € Bda € A: f(a) = b; és bijektiv, ha sziirjektiv és injektiv egyszerre.

6. Mutass. ..

a) N — Qinjekciot. b) Q — Ninjekciot. ¢) Q — N sziigjekciot.  d) N — Q sziirjekciot.
e) N — Q bijekciot.

f) Intuitive melyik mit mond N és Q ,,méretének” viszonyardl?



