Valés analizis gyakorlat, 2008. szeptember 8.

Els6 ZH: oktéber 15., szerda, 16-18; masodik ZH: december 3., szerda, 16—18.
(Cserébe valamikor az utolsé két héten el fog maradni egy eladds és egy gyakorlat.)

1. ,Megnyugtatasul kozlom, hogy tévesnek bizonyult a céfolata annak a hiresztelésnek, misze-
rint mégsem hazugsag azt tagadni, hogy lesz olyan vizsgazé, akinek egy valds analizis tétel
bizonyitasat sem kell tudnia ahhoz, hogy ne bukjon meg.”

[\

. Tagadjuk a kovetkez¢ allitast:

,,Minden asszony életében van egy pillanat, mikor olyat akar tenni, amit nem szabad.”

3. Ha H egy szamhalmaz, akkor mit jelentenek a kovetkezo allitasok?

(a)VeeRIye Hr<y;, (b)VeeHIyeRae<y, (c)VxeHIyeHx<y.
4. Ha H C N, akkor mit jelentenek a kovetkezd allitasok?

() le H)AN(Vz € H (x+1) € H);

(b) le H)yN2Qe H)ANVzeN(zxe HAN(z+1) e H)= (x+2) € H);
)Qle H)AN(VeeN(VyeNy<ez=yeH))=zeH),
)VieN(xgH)= 3FyeN (y<xzAy¢gH);

, Ao, ... logikai allitasok. Mit mondhatunk, ha

a) Ay AVn e N A, = A, 17

b) Ha Ay AVn € N A, = (A1 A Apya)?

c) Ho Ay AVneN (A, V A,44) = An+2?
)JHaVne N =A, = Jke{1,2,...,n— 1} 2A;?
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6. Bizonyitsuk be, hogy tetszoleges pozitiv egész n esetén
1 1 n 1 1 N n 1 11 N 1 R 1
1 2 3 4 T 22n—1 2 n+1 n+2 7 20

Hazi feladatok

7. Ha minden repiilni tudé allatnak van szarnya, és minden madarnak szarnya van, akkor a formaélis logika
szabdlyai szerint melyik allitas igaz biztosan?
(a) Minden szérnyas éllat tud repiilni (e) T6bb is igaz a fentiek koziil
(b) Minden madar tud repiilni (f) Egyik sem igaz a fentiek koziil
(c¢) Néhany szarnyas tud repiilni (g) Egyik sem igaz a fentiek koziil
(d) Minden szarnyas allat madér (h) Egyik sem igaz a fentiek koziil
(,,Az orszdg 1Q-tesztje” nyomén)
8. Tegyiik fel, hogy
(a) nem mind hullamosé, aki szereti a spendtot;
(b) minden matematikus hullamosé, vagy legaldbbis nem szereti a spenétot;
(c) vagy az igaz, hogy aki nem hullamosé, az matematikus, vagy pedig az, hogy aki hullamosé, az nem
matematikus.

Kovetkezik-e a fentiekbdl, hogy aki szereti a spendtot, az nem matematikus?
(KéMal,, 1975. december, F. 2001. alapjén)

9. Hany olyan H C {1,2,...,n} halmaz létezik, amelyre Vo (r € H = x+ 1 ¢ H)?

10. Melyik allitasbol kovetkezik a mésik?
(a)Vie AdJye Bez <y (c)Vee AVye Bx<y
(b) IyeBVre Ax <y (d)dJze AJyeBa<y

11. Legyen u,, az n-edik Fibonacci szam (u; = 1, us = 1, ug = 2, uy = 3, us = 5, ug = 8, ...). Igazoljuk,
hogy

1

3 1,6" <u, <1,7".
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