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1. Bizonýıtsuk be, hogy ha a
(1)
n → b1, a

(2)
n → b2, . . . , a

(k)
n → bk, akkor (a

(1)
n + a

(2)
n + . . . + a

(k)
n ) →

b1 + b2 + . . . + bk.

2. Mi az alábbi sorozatok határértéke?
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3. Bizonýıtsuk be, hogy ha an ≥ 0, és an → a, akkor
√

an →
√

a.

4. Tegyük fel, hogy an → 1. Mit mondhatunk az (an)n sorozat határértékéről?

5. Legyen a > 0. Bizonýıtsuk be, hogy ha xn → b, akkor axn → ab.

6. Bizonýıtsuk be a súlyozott számtani és mértani közép közötti egyenlőtlenséget:
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,

ha a1, . . . , an, w1, . . . , wn > 0; egyenlőség akkor áll, ha a1 = · · · = an.

7. Igazoljuk, hogy bármely számsorozat torlódási pontjai zárt halmazt alkotnak.

Házi feladatok

8. Bizonýıtsuk be, hogy ha a
(1)
n → b1, a

(2)
n → b2, . . . , a

(k)
n → bk, akkor (a

(1)
n · a(2)

n · . . . · a(k)
n ) → b1 · b2 · . . . · bk.

9. Mi az alábbi sorozatok határértéke?

n
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12 + 2n + 3n + . . . + nn

10. lim n
√

2n + n =?

11. Bizonýıtsuk be, hogy ha k pozit́ıv egész, an ≥ 0, és an → a, akkor k
√

an → k
√

a.

12. Legyen A > 0, k ≥ 3 egész, x1 = 1 és xn+1 =
xn + A

x
k−1
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2
. Milyen k esetén igaz, hogy xn → k

√
A?

13. Igaz-e, hogy R minden zárt részhalmaza előáll, mint egy valós számsorozat torlódási pontjaiak halmaza?
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