Valés analizis gyakorlat, 2008. oktéber 10.

1. Bizonyitsuk be, hogy ha ad — by, a? - by, ..., a - by, akkor (ag) +a? + .+ aslk)) —

2. Mi az alabbi sorozatok hatarértéke?
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3. Bizonyitsuk be, hogy ha a, > 0, és a, — a, akkor \/a, — \/a.
4. Tegyiik fel, hogy a,, — 1. Mit mondhatunk az (a,)" sorozat hatérértékérél?
5. Legyen a > 0. Bizonyitsuk be, hogy ha z,, — b, akkor a® — a®.

6. Bizonyitsuk be a stlyozott szamtani és mértani kozép kozotti egyenlétlenséget:

1 wia + ...+ wya
(aivl ...._agn)wl+m+wn < 11 + + Wy n’
wi + ...+ w,
ha ay,...,a,, wy,...,w, > 0; egyenléség akkor &ll, ha a; = --- = a,.

7. Igazoljuk, hogy barmely szamsorozat torlédési pontjai zart halmazt alkotnak.

Hazi feladatok

8. Bizonyitsuk be, hogy ha ag) — by, ag) — by, ..., aﬁf) — by, akkor (ag) -ag) - aslk)) — by by ... by

9. Mi az aldbbi sorozatok hatarértéke?

J1n 4+ 27 + 37 + ...+ 100" "\2/12+2"+3"+...+n"

10. lim /2" +n =7
11. Bizonyitsuk be, hogy ha k pozitiv egész, a,, > 0, és a,, — a, akkor ¥/a, — /a.
Tn + o

Tx”. Milyen k esetén igaz, hogy x,, — v/A?

13. Igaz-e, hogy R minden zart részhalmaza el6all, mint egy valds szdmsorozat torlédasi pontjaiak halmaza?

12. Legyen A > 0, k > 3 egész, v1 =1 és w41 =
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