Valés analizis gyakorlat, 2008. oktéber 13.

1. Legyen z1 = 1, x,11 = Vx, + 2. Igazoljuk, hogy
(a) Az sorozat monoton no;
(b) A sorozat korlatos;
(c) A sorozat hatérértéke csak a 2 lehet.

2. Mutass példat olyan a, és b, sorozatokra, amikre a,, — b, — 0 és a, /b, — occ.

3. Mi az alabbi sorozatok limesz szuperiora és limesz inferiora? Mik a torlédasi pontjaik?
n n ]'
Vn; (=1)"+ o {vn}

4. (a) Bizonyitsuk be, hogy ha a,, és b, két szamsorozat gy, hogy mindkett6 alulrél korlatos vagy mindkettd
feltilrol korlatos, akkor

lim a,, + lim b, < lim(ay, + b,) < lim a, 4 lim b, < lim(ay, +b,) < lima, 4 lim b,,.

(b) Keressiink olyan (a,,) és (b,) korlatos sorozatokat, amikor
(b1) egyik esetben sincs egyenldség;
(b2-b5) pontosan az egyik egyenl6ségnél all fenn egyenldség (4 példa).

5. Bizonyitsuk be, hogy ha (a,) konvergens és (b,) tetszbleges szdmsorozat, akkor
lim(a, +b,) =lima, +limb, é lim(a, +b,) = lima, + limb,.

6. Bizonyitsuk be, hogy
(a) ha a, — a >0 és b € R, akkor a’ — a®.

(b) ha a, — a > 0 és b, — b, akkor a’» — a’.

Hazi feladatok

7. Mi legyen 0°, co® és 0°°7
6
5—x,
9. Mutass példat olyan a, és b, sorozatokra, amikre a,, — b, — 00 és a, /b, — 0.

8. Legyen x1 =1, 2,41 = Climax, =7

10. Bizonyitsuk be, hogy ha a,, — a > 0 és (b,) tetsz6leges szamsorozat, akkor
lim(a, -b,) =a-limb, és lim(a,-b,) = a-limb,.

11. Bizonyitsuk be, hogy (a) ha a,, — a > 1 és (b,) korlatos, akkor

_ limb,

limab = a és  limalr = gimlr,

(b) ha a,, — a <1 és (b,) korlatos, akkor

lima’r = @b & lima’ = a'"™bn,
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