Valés analizis gyakorlat, 2008. november 10.

1. Definidld az £(9) fiiggvény folytonossagit a § = x pontban.
2. frjuk fel a definiciot ¢, 9, K, L stb. betiikkel:

limf =1 lim s()=0; lim g(¢)=—oc lim h(Y) =o0; lim wu(€)=2.

t—to+0 ¢——0 Y——1 £——o00

3. Hatarozzuk meg az aldbbi hatarértékeket, és mindegyik esetben ellendrizziik a definiciét.

@ Jm @) im0 Im YL @) Tm VIR (0 lm o).

z——0 1 r——00 T—00 \/E T——+00

4. (a) Bizonyitsuk be, hogy ha f : R — R periodikus, akkor lim__ f = inf f és lim., f = sup f.
(b) Bizonyitsuk be, hogy ha f: R — R periodikus és lim f létezik, akkor f konstans.

5. Igaz-e, hogy ha f1, fa, ... folytonos, nemnegativ értékii fiiggvények egy sorozata, akkor az F'(z) = inf f(z)
fliggvény is folytonos?
6. Az f: R — R fliggvény folytonos, és tetszbleges a > 0 esetén f(n -a) — 0. Igazoljuk, hogy lim f = 0.

Hazi feladatok
7. Irjuk fel a definiciét e, 6, K, L stb. betiikkel.

limf=o00; lim s(n)=2; lim g(z)= —oc; lim s(w)=2; limg=1; limh=1.
1 n—mno—0 T—00 w—wo—0 ) 00

8. Hatarozzuk meg az aldbbi hatarértékeket, és mindegyik esetben ellendrizziik a definiciét.

o1 .1 . 2 = 1oz m S
@ Impp © s © Jmeh @) Imogmss @ Ime

9. Az f fliggvény milyen tulajdonsagait irjak le a kovetkezd formuldk?

Ve>0 V>0 Va (|x—a|<5 = |f(x)—f(a)|<5);
Je>0 Vo>0 Vx (|x—a|<5 — |f(x)—f(a)|<€);
Je>0 JF0>0 Vx (|x—a|<5 = |f(x)—f(a)|<€);
V6>0 Je>0 Vo (jlz—a|<d = |f(z)— f(a)| <e);
3>0 Ve>0 Vo (Jz—a|<d = |f(z)— fla)] <e);

10. Bizonyitsuk be, hogy ha egy R — R fiiggvény minden racionalis pontban folytonos, akkor van olyan
irracionalis pont is, ahol folytonos.
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