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1. Igazoljuk, hogy 0 < x, x 6= 1 esetén ln x < x − 1.

2. Igazoljuk, hogy lim
x→∞

lnx

x
= 0 és lim

x→+0
x · ln x = 0.

3.
lim

x→+0
xx =? lim

x→+∞

x

√
x =?

4. Igazoljuk, hogy ha f : R → (0,∞) folytonos és tetszőleges x, y ∈ R esetén f(x + y) = f(x) · f(y), akkor
f exponenciális függvény.

5. Igazoljuk, hogy ln(n + 1) < 1 +
1

2
+

1

3
+ . . . +

1

n
≤ (ln n) + 1.

6. Igaz-e, hogy az x 7→
(

1 +
1

x

)x+
1

2

függvény monoton az (K,∞) félegyenesen, ha K elég nagy?

7. Igazoljuk, hogy az 1 < a < b számokra akkor és csak akkor teljesül, hogy ab = ba, ha létezik olyan x > 0,

amire a =

(

1 +
1

x

)x

és b =

(

1 +
1

x

)x+1

.

8 (Nesbitt-egyenlőtlenség). Igazoljuk, hogy ha a, b, c > 0, akkor

a

b + c
+

b

c + a
+

c

a + b
≥ 3

2
.

Házi feladatok

9. Igazoljuk, hogy tetszőleges ε > 0 és K ∈ R esetén lim
x→+0

xε · lnK x = 0 és lim
x→∞

lnK x

xε
= 0.

10.

lim
x→+0

(

1 +
1

x

)x

=?

11. Igazoljuk, hogy ha f : (0,∞) → (0,∞) folytonos és tetszőleges x, y > 0 esetén f(xy) = f(x) · f(y),
akkor f hatványfüggvény.

12. Bizonýıtsuk be, hogy ha a, b, c > 0 és a + b + c = 1, akkor

(

1

a
+ 1

)(

1

b
+ 1

)(

1

c
+ 1

)

≥ 8.

http://www.cs.elte.hu/~kosgeza/oktatas/anal-2008-2


