Valés analizis gyakorlat, 2009. marcius 16. 8%—10%
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2. Irjuk fel az f figgvény elsé néhany Taylor-polinomjat a 2 koriil, ha f(2) =1, f'(2) =3, f"(2) =4 és
f"(2) =8.
3. Igazoljuk, hogy ha f akarhdnyszor differencialhaté az I intervallumban, és 1étezik olyan K, hogy | f™| <
K™ minden z € I-re és n € N-re, akkor

minden a,x € [-re.
4. Van-e olyan intervallum, amin az fiiggvényhez tartanak a McLaurin polinomjai?

5. Igaz-e, hogy ha az f fiiggvény (n+ 1)-szer differencidlhaté fiiggvény az [a, b] intervallumon és az a koriili
n-edik Taylor-polinomja t,,, akkor

(1)
(a) Jc € (a,b) f(x) — t,(z) = %(c —a)"tt 7
(n+1) c
(b) Jec € (a,b)f(z) — tn(z) = ]Enfl()')(x —o)" Yz —a)?? (n>2)
f9(e) 1
(c) Jec € (a,b)f(z) — tp(x) = m(gy — )t ?

6. Igazoljuk, hogy ha f akdrhényszor differencidlhat6 az (a — €, b) intervallumon és mindegyik derivaltja
allandé eldjelii [a, b]-n, akkor az a-beli Taylor-polinomjai tartanak f-hez.

Hazi feladatok
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8. Igazoljuk, hogy ha az [a, b] intervallumon |f™| < nV™® akkor f Taylor-polinomjai f-hez tartanak.

9. Igazoljuk, hogy tetszoleges a, valés szamsorozathoz létezik olyan, akarhanyszor differencidlhato f
fiiggvény, amire f(™(0) = a,,.



