Grafok homomorfizmusai

4. Héazi feladat
Hatarido: Dec. 28
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4.1 FELADAT. (a) Legyenek Fi,..., F,, pdronként nem izomorf egyszer(i gréfok. Bizonyitandd,

hogy az aldbbi matrix nem szingularis:

inj(F, Fy) -+ inj(F1, Fp)

inj(Fn, F1) -+ inj(Fp, Fp)

(b) Legyenek Fiy,...,F, paronként nem izomorf egyszerii grafok, és legyen G; az F;-nek egy
pontsilyozott példanya. Tegyiik fel, hogy a szereplé pontsilyok algebrailag fiiggetlenek. Bi-

zonyitandd, hogy az aldbbi méatrix nem szinguldris:

hom(Fl,Gl) hOHl(Fl,Gn)

hom(F,,Gy) --- hom(F,,Gy)

4.2 FELADAT. Bizonyitsuk be, hogy minden egyszeri G grafra

t(K3,G) N 2t(K4, G)

K G) = (K, )

+1

4.3 FELADAT. Jelolje Eul(G) a G graf Euler-féle irdnyitdsainak szamét (ha G-ben van paratlan
fokt pont, akkor Eul(G) = 0), és legyen f(G) = Eul(G)/2!P(E)I.

(a) Mutassuk meg, hogy M (k, f) pozitiv szemidefinit.
(b)* Mutassuk meg, hogy M (k, f) rangja végtelen.

4.4 FELADAT. Legyen G,, az (n X n)-es rdcs. Bizonyitandd, hogy

lim hom(G,, H)l/"2

n—oo

minden H grafra létezik.



