KOMPLEX FUGGVENYTAN GYAKORLAT
ITI. matematikus, 2021 &sz.
2. gyakorlat

2.1. (a) Adjuk meg az dsszes lehetséges értékeét. i°.

(b) Fejtsiik hatvanysorba a 0 koril: (HlZ)Q.

2.2. Melyik értelmezhets holomorf médon? Hogyan?
(a) cosy/z, z € C,

(b) /1 -1

z?

z| > 1-re

2.3.
(a) Hova képezi az f(z) = €* fiiggvény a D = {z +iy:1 <z < 2,0 <y < Z} halmazt?
b) Hova képezi az f(z) = cosz fiiggvény a D = {x +iy: 0 <z < Z,0 < y} halmazt?
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2.4. A > an2" sor konvergenciasugara R. Tegyiik fel, hogy |z| > R. Lehetséges-e?
a) anz" — 0.
b) van olyan ng, hogy minden n > ng esetén exp(y/n) < |a,2"|.

¢) van olyan ng, hogy minden n > ng esetén exp(n?) < |a,z"|.

2.5. Mutassuk meg, hogy a
sinz =z

egyenlet egyetlen megoldasa {z € C: |z| < 1}-ben: z = 0.

HAazi feladatok

2.6. Adjuk meg az Osszes lehetséges értékeét.
log(3 + v/34).

2.7. Melyik értelmezhet6 holomorf médon? Hogyan?
(a) loglog z, az 1 pont egy kis kdrnyezetében,
(b) % a 0 pont egy kis kdérnyezetében.
2.8.
(a) Hova képezi az f(z) =log z figgvény a D = {z =2 + iy : |z| < 1,2 > 0} halmazt?
(b) Hové képezi az f(z) = sinz fliggvény a D = {z + iy : 0 <z < §,y < 0} halmazt?

2.9. Hol a hiba az alabbi okoskodésban? Legyen n természetes szam. Ekkor e?™™ = 1, tehat e! 727 = ¢,

, . . N - 2 9 . N )
Ezért e = (elt2nmi)l+2nmi (+2nmi)* — pltdnmi—dn®n® - A onban e*™ = 1, vagyis azt kapjuk, hogy

CAn2-2
€4n71'

=e
=1, ami ellentmondas.

Szorgalmi (Pirospontra bevalthatd) feladat, irasban beadhat6 okt. 6-ig

Sz2. |2| <1, f(z)=z+22+24+ 28+ 210+ ..

a) Mutassuk meg, hogy a konvergenciasugéar 1. Bizonyitsuk be, hogy lign o f(z) = oo (x valés!),
T—1—

b) Bizonyitsuk be, hogy f egyetlen ¢, |(| = 1 ponton keresztiil sem folytathato ki holomorf modon.



