4. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2021. oktdéber 6.
ITI. matematikus, 2021 &sz.

4.1.(a) [ 2y =7  (b) [ WEgp=? (¢) [ #Edp=? (d) [ Eyd»
|z|=2 |z|=4 |z|=1 |z|=2

4.3. Legyen D = {z : 1 < |2| < 2,z € (—2,—-1)}. Mutassuk meg, hogy minden f € O(D) holomorf
fiiggvénynek van primitiv fiiggvénye.

4.4. Legyen f € O(C,). Mutassuk meg, hogy az

integral nem fiigg r—td6l.

4.5.
G:=C\[0,1], f(2) = ﬁ, 7 tetszoleges G-beli szakaszonként C', zart gorbe.

/ fdz =7
Y
Hazi feladatok

4.6. Legyen r > 0.

z _9 27 _9 1 _9
| 27dz =1 J qdz =1 / dz =
|z|=r |z|=r |z+2i|=r

4.7. v :[0,21] — C, y(t) = e’ (ahol k egész szém) [ 1dz =?
o

4.8. Egy D C C nyilt halmazra jelélje H'(D) a kivetkezd faktorteret:
HY(D):=0O(D)/{f € O(D):3F € O(D),F' = f}.
Hatarozzuk meg H'(D)—t, ha D = {z:1 < |2| < 2}.

Szorgalmi ( Pirospontra bevéalthatd) feladat, iraAsban beadhat6 nov. 04-ig
Sz 4. Legyen f: D — C, holomorf. Tegyiik fel, hogy van olyan M C N végtelen részhalmaz, hogy minden

m € M-re f-nek van holomorf m.-ik gyéke D-n (azaz olyan g € O(D), hogy ¢ = f). Bizonyitsuk be, hogy
ekkor f-nek van holomorf logaritmusa (azaz olyan h € O(D), hogy e" = f).



