6. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2021. oktéber 20.
ITI. matematikus, 2021 &sz.
6.1. (a) Legyen f egész fliggvény. Mutassuk meg, hogy g(z) := f(Z) is egész.
(b) Az f(2), f(2) és f(—2) fiiggvenyek Gsszehasonlitasaval igazoljuk, hogy ha az f egészfiiggvény a valos
és a képzetes tengelyen is csak valos értékeket vesz fel, akkor péaros fiiggvény.

6.2. Az f(z) egész fiiggvényre Ref(z) < 0, minden z € C-re. Mutassuk meg, hogy ekkor f konstans.

6.3. Az f(z) egesz fiiggvenyre f(z+ 1) = f(z) = f(z + i), minden z € C-re. Mutassuk meg, hogy ekkor f
konstans.

Hazi feladatok

6.4. Az f fiiggvény holomorf az 1 < |z| < 2 tartoményon, és az [1, 2] szakaszon csak valos értékeket vesz fel.
Mutassuk meg, hogy a [—2, —1] szakaszon is csak valos értékei vannak.
Miért nem miikédik a megoldds az 1 < [z| <2, —§ + € <argz < 37” — € tartomannyal?

6.5. Az f(2) egészfiiggvényre |f(1/n)| = 1/n? han=1,2,... & |f(i)| = 2. Mekkora lehet |f(—i)|?

6.6. Az f fiiggvény holomorf a D = {1 < |z| < 2} tartomanyon. Legyen v egy szakaszonként C' zart gorbe
D-ben. Mutassuk meg, hogy minden D-n holomorf f fliggvényre

/ F(O)dC = Ln(,5),

ahol 1 <r <2, |s| <16és



