1. Bevanal 2 kiegészité feladatsor, (logika, kozepek, rendezett testek és becslések)

10.

11.

. Van-e olyan A halmaz, amelyre Z C A és 7Z € A is teljesiil?

. a) Egy futé 20 kort fut, a koroket rendre vy, . . ., vyg sebességgel futja. A teljes tavon vett atlagsebessége

milyen kozepe a vy, . .., vag sebességeknek?

b) Egy masik futé 20 percig fut, a sebességét percenként valtoztatja, a k-adik percben vy, sebességgel
fut (k =1,2,...,20). Az teljes tavon vett atlagsebessége milyen kézepe a vy, . . ., vy sebességeknek?

¢) Melyik futénak nagyobb az dtlagsebessége?

. Legyen H tetszOleges halmaz. Mit jelentenek réviden magyarul az aldbbi formuldk?

a) (dz) (r € H)
b) (Fz)(Jy) (xr € HAy € HAx #vy)
c)(Vz) (x e H= 1z €Z)

Mi ez a halmaz?

a){r€Z : 2?2 <5}

b){r€Z : 2 <5A(x=3Vz=—4)}
){r€Z : (VWeZ)y>z=y?>4}
D {reZ : Vel y<z=y?<4}

. Igaz-e, hogy

a) (A C B)
b) (A € B)
)

ANBeC)=—AcCC?
ANBCC)=Aec(C?
c)(ACB)AN(BeC)=Aec(C?
d) (ACB)A(BCc(C)= AcCC?
e) (Ae B)N(Be(C)=Aec(C?

. Allapitsuk meg a két &llitds logikai kapcsolatdt, azaz dontsiik el, hogy igaz-e (i)=(ii) illetve

(i) =(1)!
(i) re AVzxeB (i) xr€e ANB
Allapitsuk meg a két 4llitds logikai kapcsolatdt, azaz dontsiik el, hogy igaz-e (i)=(ii) illetve
(i)=(@) !
(i) (Ac B)AN(C C D)
(i) A\D c B\C

. Irjuk fel formuldkkal (szoveg nélkiil) azt, hogy a H halmaz pontosan 1 elem!

. Irjuk fel formuldkkal (szoveg nélkiil) a primszédmok halmazat!

" 2
Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges pozitiv egész n-re V3 —1< = |
n

Van-e olyan n € N, amelyre

)1+1+ +1>100? b)1+1+ +1>‘?
V1ooV2 Vn V1oV2 Vn

1 1 1 n 1 1 1
¢) — 4+ —+ ...+ —>—4+27 d —4+ —4+... 4 —>10/n?
VAt AT T T VAt AT T v
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* Huszonot szuperintelligens gonosz oroszlan kozé egy darab oszthatatlan his keriil. Ha valamelyik
megeszi, akkor elalszik, és amig alszik, a tobbiek gy tekintenek ra, mint egy darab oszthatat-
lan htusra. Az oroszldnok szivesen esznek, de épp nem fenyeget, hogy éhen haljanak, ezért nem
muszaj enniiik. Azt természetesen semmiképpen sem szeretnék, hogy megegyék 6ket. A fentieket
az oroszlanok is tudjak. Mi fog torténni?

A tovabbi feladatokban T egy tetszdleges rendezett test.
a) Bizonyitsuk be, hogy

(Va,b,c,deT) (a<bAhc<d) = a+c<b+d

b) Mit mondhatunk 6sszeg helyett a szorzatrdl?

Bizonyitsuk be, hogy semmilyen 7" rendezett testben sincsenek szomszédos elemek, azaz barmely
T-beli a < b parhoz létezik olyan ¢ € T, amelyre a < ¢ < b teljestl!

Legyen H C T. Mit jelentenek réviden magyarul az aldbbi allitasok? Van-e koziiliik olyan, amely
biztosan igaz vagy biztosan hamis?

a)Vee H Jye H x<y

b)ydxe H VyeH z<y

c)Vee H JyeH x<y

d)dJzxe H Vye H z<y

e)Vye H JxeH z<y

Bizonyitsuk be, hogy a komplex szamok teste nem rendezhetd, azaz nem lehet megadni C-n olyan
rendezést, amelyre teljestil minden rendezési axiomal

Bizonyitsuk be, hogy minden a € T-re

a) la] >0

b) —la| <a <|al

c) —la| < —a <lal

Bizonyitsuk be, hogy barmely pozitiv egész n-re és aq,...,a, € T-re

lar + ...+ ap| < lai|+ ...+ |ay]|-

Bizonyitsuk be, hogy barmely a,b € T esetén

lal = [b] < la = b <af + [b] !

Lehet-e egy rendezett testnek legnagyobb eleme?

Bizonyitsuk be, hogy barmely T rendezett testben teljesiilnek az alabbiak!
a) VaeT) (FbeT)b>a-a

a)VaeT)(IeT)b-b>a

b) (JaeT) (VoeT) (b>a=b>2a)

c) VaeT)(FeT) (VeeT) (c>b=c-c>a)



