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A vizsga szobeli. A vizsgadn mindenki két tételt hiz, a lenti listabol. Aki a komplex fiiggvénytan
kiegészitése c. targyat is felvette, az ebbdl a targybol is hiiz 1 db tételt. Erre a kiegészitésre kiilon
jegyet adok, azonban csak az vizsgazhat a kiegészitésbol, akinek mar sikeriilt az alap komplex
fiiggvénytanbol levizsgaznia.

1. Komplex derivalas

(A derivalt definicioja, ekvivalens jellemzése, Cauchy-Riemann egyenletek, derivalasi szaba-
lyok, az inverz derivaltja)

2. Hatvanysorok

(Komplex tagi sorok konvergencidja, Abel lemma, konvergenciasugar, hatvanysorok holom-
orfitasa)

3. Elemi fiiggvények

(Trigonometrikus és hiperbolikus fiiggvények hatvanysora, Euler formula, az exponencialis
és logaritmus fiiggvény, logaritmus regularis aga)

4. Komplex vonalintegral

(Az integral definicioja, tulajdonsagai, helyettesitéses integral, Newton-Leibniz formula.)

5. Primitiv fiiggvény, Goursat lemma

(Gyenge Cauchy tétel, 1/(z — b) korintegralja. Primitiv fiiggvény definicidja, ekvivalens
jellemzése, primitiv fiiggvény konvex ill. *-szerti tartomanyon, Goursat lemma, Cauchy tétel
*_szert tartomanyokon.)

6. Cauchy integralformula

(Goursat lemma &ltalanositasa, Cauchy formula korlapon, csillagszeri tartoményon)

7. Gorbe indexe

(Gorbe indexe, az index tulajdonséagai, logaritmus regularis 4ga konvex, ill *-szert tartomé-
nyon, zérusmentes holomorf fiiggvény holomorf logaritmusa egyszeresen Osszefiiggd tartoma-
nyon, folytonos gorbén vett vonalintegral, Cauchy tétel homotopikus valtozatai.)

8. Hatvanysorba fejtés

(Hatvanysorba fejtés tétele, Cauchy integralformula egyszeresen 6sszefiiggs tartoméanyon ho-
lomorf fliggvényre és a derivaltakra.)

9. Hatvanysorba fejtés alkalmazasai

(Morera tétel, végtelen rendben eltiing fiiggvény, unicitési tétel, Taylor sorok.)
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Maximum elv, alkalmazasok

(Maximum elv 2 valtozata, Schwarz lemma, Cauchy becslés, Liouville tétel, algebra alapté-
tele, polinomok jellemzése a névekedés rendjével.)

Laurent sorok

(Laurent sorok definicidja, konvergenciaja, holomorfitasa, Cauchy- tétel és formula korgyt-
riire, Laurent sorba fejtés tétele.)

Izolalt szingularitasok

(Izolalt szingularitasok osztalyozasa, megsziintethets és polus szingularitasok ekvivalens jel-
lemzése, Casorati-Weierstrass tétel, viselkedés a végtelenben, nagy Picard tétel [biz. nélkiil],
kis Picard tétel.)

Reziduum tétel

(Zart gorbe belseje, kiilseje, nullhomolog gorbe, altalanos Cauchy tétel (biz. nélkiil), rezidu-
um fogalma, reziduum tétel, reziduum formula, reziduum kiszamolésa polusban.)

A reziduum tétel alkalmazésai |

(Improprius integralok kiszamitasa, sorok Osszegzése a metgmz fiiggvény segitségével.)

A reziduum tétel alkalmazasai 11

(Argumentum elv, nyilt leképezés tétele, lokalis értékeloszlas, Rouché tétele)

Lineéris tortfiiggvények

(Konformités, linearis tortfiiggvények definicidja, tulajdonsagai, elemi linearis tortfiiggve-
nyek, kettdsviszony, szimmetria, a korlap automorfizmusai. )

Tiikrozési elv

(Konkrét példak konform leképezésekre, Caratheodory tétele (biz. nélkiil), Schwarz lemmaja
gorbe menti szingularitas megsziintetésérdl, tiikrozési elv).

Harmonikus fiiggvények

(Harmonikus és holomorf fiiggvények kapcsolata, unicitastétel, kozépérték tulajdonsag, ma-
ximum elv, Poisson formula, a Poisson mag kiilonféle alakjai.)

Schwarz tétele (Dirichlet feladat, Schwarz tétel)



