
7-8. GYAKORLAT - Riemann-integrálok, primitív függvényekNéhány gyakran használt primitív függvény (c mindenhol tetsz®leges konstansfüggvényt jelöl; a meg-adott függvények értelmezési tartománya a szokásos):
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= ar sh + cMegjegyzés: a primitív függvényekre vonatkozó feladatokban a függvények változóját x-szel je-löljük, így a dx szimbólumot többször elhagyjuk.1. Igazoljuk, hogy teljesülnek a következ® azonosságok!(a) ln |x +
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{ar th x, ha |x| < 1ar th x, ha |x| > 12. Mutassunk példát olyan folytonos f és g függvényekre, amelyekre f, g 6∈ R[a, b], de fg ∈ R[a, b]teljesül!3. Igazoljuk, hogy ha f ∈ C[a, b], valamint f ≥ 0, de f nem azonosan nulla, akkor ∫
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+ esetén, emellett f páratlan függvény, akkor
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(f(a) + f(b)). Igaz azállítás megfordítása?6. Számítsuk ki a de�níió alapján a az alábbi Riemann-integrálokat!(a) ∫
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7. Számítsuk ki az alábbi primitív függvényeket!(a) ∫
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5 − 5x28. Számítsuk ki az alábbi primitív függvényeket; használjuk minden esetben az alábbi (lineárishelyettesítéssel) kapott formulát (tetsz®leges a, b ∈ R és c konstans esetén)!
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(l) ∫ th2 (1 − x)9. Számítsuk ki az alábbi primitív függvényeket felhasználva a következ® azonosságokat (c tetsz®-leges konstans)!
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2x · tg x210. Határozzuk meg az alábbi primitív függvényeket pariális integrálás alkalmazásával!(a) ∫

x cos x (b) ∫

(2x + 3) sin 6x () ∫

xe3x(d) ∫

x2h x (e) ∫ ln 2x (f) ∫ arsin x(g) ∫ artg x (h) ∫ arsh x (i) ∫ arh x(j) ∫

ex sin 2x (k) ∫

cos(3x − 1)

2x
(l) ∫ √

exsh (1 − 2x)(m) ∫ ln 3 x (n) ∫ artg√x (o) ∫ arsin2 x11. Határozzuk meg az alábbi (raionális törtfüggvényekre vonatkozó) primitív függvényeket!(a) ∫
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x4 − 112. Határozzuk meg az alábbi (trigonometrikus függvényekre vonatkozó) primitív függvényeket!(a) ∫
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cos2 2x cos 3x13. Megfelel® helyettesítést alkalmazva határozzuk meg az alábbi primitív függvényeket!(a) ∫

1

16x2 + 36
(b) ∫

1

25x2 − 16
() ∫

e2x

1 + ex
(d) ∫

e
√

x

√
x(e) ∫ √

1 − x2 (f) ∫ √
x2 − 1 (g) ∫ √

2 − x2 (h) ∫ √
2x2 − 114. A nevezetes t = tg x

2
helyettesítés alkalmazásával számítsuk ki az alábbi primitív függvényeket!(a) ∫
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