
10-11. GYAKORLAT - Riemann-integrálok, improrius integrálokA következ® feladatokban, ahol nem adjuk meg, ott I ⊂ R egy tetsz®leges intervallumot jelöl.1. Számítsuk ki az alábbi Riemann-integrálokat; ahol lehet, használjuk a Newton-Leibniz tételt!(a) ∫
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dx2. Igazoljuk, hogy tetsz®leges I ⊂ R intervallum esetén Rlo(I) vektortér!3. Igazoljuk, hogy tetsz®leges I ⊂ R intervallum esetén C(I) ⊂ Rlo(I) teljesül!4. Mutassunk I = (0, 1) esetén olyan f : I → R függvényt, amelyre f 6∈ Rlo(I)!5. Igazoljuk, hogy f ∈ Rlo(I) esetén

f egy integrálfüggvénye monoton növ® ⇔ f minden integrálfüggvénye monoton növ® ⇐ f ≥ 0.Igazoljuk, hogy ha f ∈ C(I), akkor az utolsó következtetés helyett ekvivalenia is fennáll!6. Adjunk meg olyan integrálfüggvényt, amely az értelmezési tartományának valamely bels® pont-jában nem deriválható!7. Igazoljuk, hogy ha az f ∈ C(I) függvény egy F integrálfüggvényére F (a) = F (b), ahol a 6= b,akkor f -nek van gyöke I-ben!8. Számítsuk meg az alábbi improprius integrálokat!(a) ∫
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dx9. Döntsük el, hogy az alábbi improprius integrálok közül melyek léteznek, és melyek konvergen-sek!(a) ∫ ∞
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10. Mutassunk olyan f ∈ C[0,∞) függvényt, amelyre ∫ ∞
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f létezik, de lim

∞
f nem létezik!11. Mutassunk olyan f ∈ C[0,∞) függvényt, amelyre ∫ ∞
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f létezik, de f nem korlátos semmilyen

(b,∞) intervallumon!12. Mutassunk olyan f ∈ C[0,∞) függvényt, amelyre ∫ ∞
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f létezik, de ∫ ∞
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|f | nem létezik!13. Mutassunk olyan f és g függvényeket, amelyek improprius integrálja konvergens a (0, 1) inter-vallumon, de szorzatuk improprius integrálja nem konvergens!14. Mutassunk olyan f és g függvényeket, amelyek improprius integrálja nem konvergens a (0,∞)intervallumon, de szorzatuk improprius integrálja konvergens!


